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Exercice 01 01
Soit n € N, considérons la suite (I,,),,cy tel que:

b= |
1) Etudier le sens de variation de la suite (I,,),,cy .~
2) Montrer que la suite (I,,),,cy €St convergente
3) Montrer que (Vn eEN):0< I, < 2—1n
4) En déduire la limite de la suite (1,,),,cy
Exercice 02
1) Vérifier que: flz In(x)dx > 0

2) a) Vérifier que Vt € [1,+o[; > gl

T2 Tt

b) En déduire que Vx € [1,+o00[;1 — i < In(x)
3) a) Montrer que: (Vt € RY),1 -t < i <1
2
b) En déduire que: (Vx € R"),x — x? <In(1+x)<x

c) Déterminer un encadrement de l'intégrale I = fol In(1+x)dx

Exercice 03

1+lnx

Soit f une fonction définie sur]0; +oo[ par: f(x) = ; (Cp) la

courbe de f dans un repére orthonormé (unitél cm)
Soientn € IN"; on désigne par I, I'aire du domaine limité par la

courbe (C;) la droite (0x) et les droites; x = g etx=n

1) Montrer que la fonction F:x - ——— et une primitive de la
fonction f sur ]0; +oo[
2) Montrer que VX € E, +OO]: f(x)=0

2) Calculer I,, en fonction de n puis déterminer lim I,

n—+co
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Exercice 04
Calculer les intégrales:
5x+1

1x3+x+4 A

Exercice 05
Soit f une fonction définit sur ]0; +oo[par:

1., 1.,
f(x)=—Zx +4x+<Ex —4x)lnx

Et (C;) sontgraphe dans un repére orthonormé ( O;1;]) d’unité 1
cm et Soitla fonction h définitsur [1;e] par:

h(x) = — ixz + 4x et (C,) son graphe dans le repére (0 ;1;))

1) Montrerque:Vx€ [1;e];f(x) —h(x) <0
2) Par une intégration par parties montrer que
e 2e® —18e?—~17
f (—x —4x)lnxdx=
2 18

3) Calculer en cm?,I'aire du domaine plan limité par les courbes
(Cy) et (Cy) etles droites d’équations x = letx=e

Exercice 06

) ] 1 ="
Soit (U,,)y- une suite tel que : U,, = fo e

dx
1

n+1

1) Montrer que :(Vn € N") : TR <U, <

2) Déduire la limite de la suite (U,,),,»1

Exercice 07
Soit (I,,)y- une suite tel que I,, = | le (Inx)"dx W
1) Calculer I, -‘:.,L./ | WA 5
2) Montrer que (I,,)y- est décroissante
3) Par une intégration par parties montrer

(VvneN):I,=e—nl,_4




