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Ordre et opérations

ORDRE ET OPERATIONS

I. Comparaison de deux nombres réels

Régle

Soient a et b deux nombres réels.

e Sia—b2>0,alors a > b. e Sia—5b<0,alorsa <b.
Exemple

. Comparons : V3 —4et /3-5

On a : (ﬁ - 4) - (\/3 -5) = V3-4-V3+5 =1, puisque 1 est positif alors :
vV3-4>+3-5

. Comparons : zetytelque: r =y —3
On a: x =y — 3 signifie que x — y = —3, puisque —3 est négatif, alors = < y.

II. Ordre et opérations

vallth Wi
1. Ordre et addition @ *L
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Soient a, b et ¢ trois nombres réels.

e Sia<b alorsa+c<b+ec. e Sia+c<b+c,alorsa <b.

e Soit x un nombre réel tel que r < 3. Comparons : = — 5 et —2

Ona:zrz<3,alorszr—5<3—-5,doncz —5< —-2.

Propriété 2

' i ; :
Soient a, b, ¢ et d quatre nombres réels.

. Fa<d
e Si ~ ,,alorsa+c< b+d.
c<d
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Exemple

e Soient x et y deux nombres réel tels que : * < 3 et 2 > y. Montrer que : = +y < 5.

p o3 a
Ona: { j/< 9 yalors r +y<3+2,donc z+y < 5.
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2. Ordre et multiplication ~¢%/f %L
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Soient a, b et ¢ trois nombres réels.

e Sia<betc>0,alorsaxc<bxec. e Sia<betec<0,alorsaxc>bxec.

Exemple )

e Soit x un nombre réel tel que » < 3. Comparons : —4x et —12

Ona:zrz<3et —4<0,alors —4 x x> —4 x 3, donc —4x > —12.

Remarque

Soient a et b deux nombres réels.

e Sia<hb, alors —a > —b.

Propriété 2 )

/

Soient a, b, ¢ et d quatre nombres réels positifs.

a<b
i = alors p < :
.Sl{cgd ,alorsaxe<bxd

Exemple

e Soient z et y deux nombres réels positifs tels que : z < V3 et y < 2V6.

Montrer que : zy < 6v/2.

Oua{gzjl:;/j(; , alors z x y < V3 x 26, donc zy < 2V/18

Puisque 2¢y/9 x 2 =2 x 3v2 = 62, alors zy < 6v/2

3. Ordre et inverse
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Soient a et b deux nombres réels strictement positifs (ou strictement négatifs).
. [P
e Sia<b, alors — > —.
a b
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Exemple

|

1 1 5 11 3 2
: 2<10alors = > — a: —=>——alors —= < ——
e Ona < 10 alors 2>l() e Ona 3> 5 alors 5< T

4. Ordre et carré
1

Propriété 1 >

/

Soient a et b deux nombres réels positifs.

e Si a<b,alors a* <V e Si a* <P alors a<b.

Propriété 2 >

7

Soient a et b deux nombres réels négatifs.

e Si a<b,alors a®> b e Si a* < b alors a>b.

/
Exemple
Vi ‘ )
e Comparons 3VTet vV62. Ona: (3\/7)2 =9xT7=63et V62 =62
Puisque 63 > 62, alors (3v/7)? > 62", donc 3v7 > V62

5. Ordre et racine carrée

f o
¥

Soient a et b deux nombres réels positifs.

e Si a<b,alors a< Vb. e Si Va< Vb, alors a < b.

S

e Comparons V13 et V11. Puisque 13 > 12, alors V13 > 11.

II1. Encadrement

‘ 1. Encadrement et addition CIA DA
P el
1

Soient a, b, ¢. d, r et y des nombres réels.

a<z<b
e Si =72 . ,alorsa+c<z+y<bd+d.
{t'SySd NERS I



Exemple

x et y deux nombres réels tels que : 3 <r < 8et — 4 <y < 2. Encadrer z + y.

Ona:{ °=75%  alors3+(—4)<o+y<8+2 donc-1<z+y<10
18] 4<y<2 ¥ METEERS A SER S E S
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Soient a. b et x trois nombres réels.

e Sia<z<b, alors —a> —x > —b.

Exemple

x et y deux nombres réels tels que : 3<xr < 8et — 4 <y < 2. Encadrer —z et —y.
Ona: -3>2-zr>-8,etd4> —y> -2

3. Encadrement et soustraction

|
4 e ’
Soient a, b, ¢, d, x et y des nombres réels.
, a<z<b
e Si -~ — ,,alorsa-d<z-y<b-ec
{rSySd e
S ——

x et y deux nombres réels tels que : 3 < xr < 8et — 4 < y < 2. Encadrer z — y.

3<z<8 _ 3<xr<8 S : i
On a : { <y alors { Ve gk donc 3+ (-2)<z+(-y) <8+4.

Dounl<zr-y<12

4. Encadrement et multiplication
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Soient a, b, ¢, d, r et y des nombres réels positifs.
a<zx<b
e Si L > s GlOTE e S My S b
{rSySd : Sl

[ =

Exemple }

x et y deux nombres réels telsque : 2 < x < Tet 1<y <5. Encadrer xy.

2L < " »
On a : { lg;g;.alorst1erySTxa.doanS.zrys.‘}:).



5. Encadrement et inverse
i
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Soient a, b et x trois nombres réels strictement positifs.

i 1 1 1
e Sia<xz<b, alors — > — > —.
a 2 b
7 = 1
2 un nombre réel tel que : 2 < x < 7. Encadrer —.
pes
: g 1 1 1
Ona: 2<zxz<T7,alors - > — > —.
2 - 7

6. Encadrement et carré, encadrement et racine carrée

Soient a, b et x trois nombres réels positifs.

e Sia<z<b alorsa? <z?2<b et Ja<  Jz< Vb

Exemple
x et y deux nombres réels tels que : 16 < x < 25 et —3 < y < —2. Encadrer /7 et y>.
Ona: 16 < x < 25, alors V16 < /x < V25, donc4 < /2 < 5

Ona: -3<y< —2,alors 3> —y > 2, donc 32 > (—y)? > 22, donc 9 > y* > 4.
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