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Exercice 1

On cosnidére les points A(a) ; B(b) ; C(c) ; D(d)tel que :
a=1+i;b=1—-i;c=—-1+ietd=-1-1i
1) a) Déterminer la forme trigonométrique de a et cet déduire que OA=0C
b) Déduire la forme trigonométrique de b etd
c) Déduire que les points A; B; Cet D appartenantau méme cercle (C) en
déterminant le centre et le rayon du cercle (C)
2)a) Montrer que b — a = i(c — a) et déduire la nature du triangle ABC
b) Déduire que le point B est I'image du point C par la rotation R de centre A

et d’angle ;

c) Déterminer I'image du point B par la tarnslation T de vecteur AC
d) Déduire que le quadrilatére ABCD est un carré
3)On considére le point E d’affixe e = 1 + 2i

a) Montrer que :_;Z = —2 puis déduire que les points A ; B et E sont alignés

b) Déduire que le point B est I'image du point E par I'homothétie h
de centre A et de rapport -2
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A) Soit g définit sur R par: g(x) = xe*—e*+ 1
1) Calculer lim g(x) et lim g(x) puis montrer que: (Vx € R); g'(x) = xe*
X——00 X—+00

2) Dresser le tableau de variations de g puis montrerque: VX e R: g(x) > 0
3) Montrer que: (Vvx € ]0;1]) : g(x) <x

B) Soit une suite (U,,) tel que: U, = i et (vne N):U,,, =g(U,)

1) Montrer par récurrence que: (vneN) :0< U, <1

2) Montrer que la suite (U,,) est décroissante

3) Déduire que (U, ) est convergente et déterminer sa limite

C) Soit fune fonction définitsur R par: f(x) = x— 2)(e*+ 1)

1) Calculer xl_i}moof x) et xli?mf (%)

2) a) Montrer que : (Vx € R): f'(x) = g(x)

b) Dresser le tableau de variation de f sur R en justifiant votre réponse
3) a) Montrer que la droite(A) : y = x — 2 est asymptote oblique de (C;) au
voisinage de —oo

b) Etudier la position relative de (C¢) et (A) sur R
4) Montrer que lim ™

. = toet interpréter le résultat géométriquement
X— 400

5) a) Montrer que (C;) admet un point d’inflexion unique au point d’abscisse 0

b) Déterminer I'équation de la tangente (T) au point d’abscisse 0
6) Montrer que (C;) coupe I'axe des abscisses en un point unique d’abscisse 2
7) Tracer (T); (A) et (C;) dans un repére orthonormé (0;71;j)
8)a) Montrer que f admet une fct réciproque f~! définie sur J (a déterminer)
b) Montrer que f~! est dérivable en 0 puis calculer (f~1)’(0)
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